J32

NOTE.

Lorsqu'un derive contient une infinite de points et ivest pas parfait, il y a
lieu de considerer son derive qui est, par definition, le premier derive qui
vienne apres lui. Une seconde definition est necessaire; soient Ea, KP, ...
des derives en nombre fini ou denombrable, s'ils contienneat tons des
points et, s'ils sont differents deux a deux il existe des points qui leur sont.
communs a tous; pour le voir, il suffit de faire un raisonnement analogue
a celui employe pour la proposition II. L'ensemble de tous ces points peut
etre identique a Fun ET des ensembles donnes, alors ET vient apres tous les
autres ensembles doimes, ou bien il n'est identique a aucun des ensembles
donnes et il constitue par definition le premier derive venant apres Ea,
EP, .... Pour que cette definition soit acceptable, il faut que, sans que
le derive obtenu change, on puisse remplacer les derives donne*s par les
derives Ea/, EP', ,.. tels que 1'un quelconque des Ea fasse partie des liX ou
soit avant Fun d'eux et inversement. On verifie facilement qu'il en est bien

ainsi.

La seconde de ces definitions ne s'applique que dans le cas ou une infinite
denombrable d'ensembles derives a etc* deTmie, et seulcmeni une infinite
denombrable. La premiere suppose que dans Fensemble des derives deTmis
il y a un dernier derive, de sorte que les derives obtenus par I'application
de ces deux definitions ont avant eux au plus une infinite denombrable
d'ensembles derives.

Nous pouvons enoncer la proposition :

111. Lorsque des derives e/i nombre fini ou denombrable d'tm
ensemble E contiennent tous des points,, il existe des points communs
a tons ces derives. Ces points constituent le premier derive qui ne vient
avant aucun des derives donnes.

Considerons les derives successifs dedeux ensembles A et B. Nous n'e'cri-
vons que les derives differents qui contiennent effectivement des points.
Faisons correspondre A1 a B1, A2 a B2, ..., Aw a B^, etc. En operant ainsi.
on fait correspondre tous les premiers derives de A a tous les premiers
derives de B, Fordre etant conserve. Je dis que cette correspondance peut
etre poursuivie assez loin pour epuiser, soit les derives de A, soit ceux de B,
En effet, la correspondance peut etre etablie entre les premiers de>ives
entre A1, A2, ... et BI, B2, .... Je suppose Merits tous les derives de A pour
lesquels cette correspondance peut etre etablie; alors, ou bien il y a un de
ces derives apres tous les autres, ou bien cela n'est pas et dans les deux cas
on sait definir le derive de A qui suit tous ceux ecrits. Si Fon fait corres-
pondre ce de'rive de A a celui de B qui suit tous ceux e'crits, la correspon-
dance est realisee pour d'autres ensembles derives que ceux ecrits; il 6tail
done absurde de supposer qu'elle n'etait realisable que pour ceux-la.

La correspondance peut done etre re'alise'e jusqu'a complet epuisenient
des derives de A ou de B, Supposons que ce soit les derives de A qui soient
e'puises. Je clis que cette correspondance n'est possible que d'une maniere;
en d'autres termes, il n'est pas possible de rdaliser les conditions e"nonceesar, dans un tel intervalle, 1'un des E" n'a qu'un nombre lini de points.
